zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

PROBNY EGZAMIN MATURALNY
Z MATEMATYKI

ZESTAW PRZYGOTOWANY PRZEZ SERWIS
ZADANIA.INFO
POZIOM ROZSZERZONY
20 MARCA 2021
CZAS PRACY: 180 MINUT



zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

Wielomian W okreslony wzorem W (x) = x2021 4+ 3x2920 1 2x — 6

A) jest podzielny przez (x — 1) i z dzielenia przez (x + 1) daje reszte réwna —6.
B) jest podzielny przez (x + 1) i z dzielenia przez (x — 1) daje reszte rowna —6.
C) jest podzielny przez (x — 1) ijest podzielny przez (x + 1).

D) nie jest podzielny ani przez (x — 1), ani przez (x + 1).

ZADANIE 2 (1 PKT)
Liczba log, 12 jest rowna

1 2 4 8
A) log 54 B) 2+log, 54 ©) log 2 D)4+ log 54

ZADANIE 3 (1 PKT)

Proste y = my iy = my, gdzie m; # mj sa styczne do wykresu funkcji f(x) = x> — 5x2 +
6x —7 w punktach A = (xq,y1) i B = (x2,y2). Zatem
A) x1xp =2 B)x1+x2:—§ C)x1xp =6 D) x1 +x, =10

ZADANIE 4 (1 PKT)

Liczba x jest suma wszystkich wyrazéw nieskoriczonego ciagu geometrycznego o pierw-

szym wyrazie réwnym 1 i ilorazie -1-. Liczba y jest suma wszystkich wyrazéw nieskon-

25
czonego ciagu geometrycznego o pierwszym wyrazie rownym 1 i ilorazie (— ﬁ) Wynika
stad, ze liczba x + y jest rtwna
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ZADANIE 5 (2 PKT)

W tréjkacie ABC diugosé boku CB stanowi % dtugosci boku AC, a kat BAC ma miare 135°.
Oblicz cosinus kata ABC.
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ZADANIE 6 (3 PKT)

O zdarzeniach A i B wiadomo, ze P(B) = 0,6; P(A’ UB) = 0,75; P(A\ B") = 0,25. Oblicz
prawdopodobienistwo zdarzenia A U B.
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ZADANIE 7 (3 PKT)

Udowodnij, ze dla dowolnych réznych liczb rzeczywistych x, y prawdziwa jest nieré6wnosé

x* —8xy +4y* +4 > 0.
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ZADANIE 8 (3 PKT)

Cztery liczby tworza ciag geometryczny, przy czym suma pierwszej i czwartej jest réwna
52, ailoczyn drugiej i trzeciej jest réwny —108. Wyznacz te liczby.
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ZADANIE 9 (4 PKT)

Rozwiaz réwnanie 10sin? x — 3 cos 2x = 24 cos x — 3 dla x € (0,277).
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ZADANIE 10 (4 PKT)

Reszty z dzielenia wielomianu W (x) = x* — px? — 4x + g przez dwumiany (1 —2x) i (3x — 1)
sa odpowiednio réwne —19—6 i %. Oblicz reszte z dzielenia wielomianu W przez dwumian

(3 —2x).
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ZADANIE 11 (5 PxT)

Oblicz, ile jest dwunastocyfrowych liczb naturalnych, ktérych suma cyfr jest réwna 8 i jed-
nocze$nie w ich zapisie nie wystepuja cyfry 11 4.
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ZADANIE 12 (5 PKT)
Na bokach tréjkata ABC zbudowano kwadraty ABKL, BCMN i CAOP (zobacz rysunek).

@) L

Katy BAC i ABC sa ostre oraz suma ich tangenséw jest réwna g Wykaz, ze jezeli pole kwa-
dratu ABKL jest pie¢ razy wieksze od pola tréjkata ABC, to suma pdl kwadratow BCMN i
CAORP tez jest pie¢ razy wieksza od pola tréjkata ABC.
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ZADANIE 13 (5 PKT)

Podstawa ostrostupa ABCDS jest trapez ABCD. Przekatna AC tego trapezu ma diugosé
4+/6, jest prostopadta do ramienia BC i tworzy z dtuzsza podstawa AB tego trapezu kat o
mierze 30°. Kazda krawedZ boczna tego ostrostupa ma te sama dtugosc¢ 9. Oblicz odleglosé
spodka wysokosci tego ostrostupa od jego krawedzi bocznej SD.
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ZADANIE 14 (5 PKT)

Dany jest réwnoleglobok, ktérego boki zawieraja sie w prostych o réwnaniach: y = 1x + m,
y=3x+2my=—x—1y=—x+m—3,gdziem # 0im # 2. Wyznacz wszystkie warto$ci
parametru m, dla ktérych iloczyn dtugosci dwoch wysokosci tego réwnolegtoboku, ktére

nie sa rownolegle, jest rowny \{—TO.
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ZADANIE 15 (7 pkT)

Firma logistyczna planuje produkcje pojemnikéw w ksztalcie graniastostupa prostego o ob-
jetosci 3 m® i podstawie bedacej prostokatem, w ktérym jeden z bok6éw jest 4 razy dtuzszy
od drugiego. Koszt materiatu potrzebnego do produkcji $cian bocznych tego pojemnika wy-
nosi 40 z za m?, a koszt materiatu potrzebnego do produkji jego gérnej i dolnej podstawy
wynosi 60 zt za m?. Oblicz jakie powinny by¢ wymiary tego pojemnika, aby koszt jego pro-
dukgji byt najmniejszy mozliwy.
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