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Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

Ciag (ay) jest okreSlony wzorem a,.1 = 3 — a, dla kazdej liczby naturalnej n > 1. Suma
piec¢dziesieciu poczatkowych wyrazéw tego ciagu jest rowna
A) 150 B) 75 )50 D) 100

ZADANIE 2 (1 PKT)

log| —x+2| dl 1
Dana jest funkcja f okreslona wzorem f(x {\0/% dla x < <!
X —6+/x ax

Réwnanie f(x) = 2 ma dokladnie
A) jedno rozwiazanie. B) dwa rozwiazania. C) trzy rozwiazania. D) cztery rozwiazania.

ZADANIE 3 (1 PKT)

Suma
2016 + 20,16 + 0,2016 + 0,002016 + - - -

wszystkich wyrazéw nieskoriczonego ciagu liczb rzeczywistych jest réwna
A) 201600 B) 2240 C % D _2091960

ZADANIE 4 (1 PKT)
Na rysunku przedstawiono fragment wykresu pochodnej y = f'(x) funkgiy = f(x).

y
y=Ff"(x)
1
-1 1 X
5 L +5

Wynika stad, ze
A) f(—=6) < f(=5) B) f(=5) < f(0) Q) f(7) > £(0) D) f(6) > f(5)

ZADANIE 5 (1 PKT)

Dziedzina funkdji f(x) = /= +’f,)3x_ < \/x;;gc - ]est
A) (1, +00) B) (—6,0) U (1, +c0) C) (0, +00) D) (—e0, =6) U (1, -o0)
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ZADANIE 6 (2 PKT)

log) 5(3+x)

Oblicz granice jednostronna  lim rx

x——371
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ZADANIE 7 (3 PKT)

Z wierzchotkéw czworokata ABCD poprowadzono pélproste, ktore przecinajq sie w wierz-
chotkach czworokata PQRS wpisanego w okrag (zobacz rysunek).

Wykaz, ze jezeli pétproste AP, BP i CR sa dwusiecznymi odpowiednio katow DAB, ABC i
BCD, to potprosta DR jest dwusieczna kata CDA.
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ZADANIE 8 (3 PKT)

Wykaz, ze jezeli wielomian W(x) jest podzielny przez (x + 3)3, to wielomian W’(x) jest
podzielny przez (x + 3)2.
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ZADANIE 9 (3 PKT)

Rozwiaz réwnanie 16 sin® x 4 8 cos 2x = 5 w przedziale (—27, —71).
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ZADANIE 10 (3 PKT)

Funkcja f okreslona jest wzorem f(x) = x3 + 2x? — 1 dla kazdej liczby rzeczywistej x. Wy-
znacz réwnania tych stycznych do wykresu funkgji f, ktére sa réwnolegle do prostej o réw-
naniu y = 4x.
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ZADANIE 11 (4 PxT)

Pole trapezu réwnoramiennego opisanego na okregu jest réwne 80, a cosinus kata rozwar-
tego tego trapezu jest rowny —%. Oblicz dlugosé ramienia tego trapezu.
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ZADANIE 12 (4 PKT)

W pierwszej urnie umieszczono 5 kul biatych i 4 kule czarne, a w drugiej urnie 6 kul biatych
i 7 kul czarnych. Losujemy jedna kule z pierwszej urny, przekladamy ja do urny drugiej
i dodatkowo wyjmujemy z drugiej urny jeszcze dwie kule koloru innego, niz kolor wylo-
sowanej kuli. Nastepnie losujemy dwie kule z urny drugiej. Oblicz prawdopodobieristwo
zdarzenia polegajacego na tym, ze obie kule wylosowane z drugiej urny beda czarne.
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ZADANIE 13 (5 PKT)

Dla jakich wartoéci parametru m jeden z pierwiastkéw réwnania (1 — 3m)x? + (3m — 1)x +
4m?* = 0 jest potowa drugiego pierwiastka?

10
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ZADANIE 14 (6 PXT)

Wyznacz réwnanie okregu wpisanego w deltoid, ktérego boki sa zawarte w prostych o réw-
naniachx +3 =0,y +2=0,x+2y =3iy+2x = 2.

11
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ZADANIE 15 (6 PKT)

Podstawa ostrostupa ABCDS jest czworokat ABCD. Przekatna AC tego czworokata ma diu-
g0s¢ 10v/3, a kat ADC ma miare 120°. Kazda krawedz boczna tego ostrostupa ma te sama
dtugos¢ 26. Oblicz odleglosé srodka wysokosci tego ostrostupa od krawedzi AS.

13
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ZADANIE 16 (6 PKT)

Podstawa prostopadioscianu jest prostokat, w ktérym jeden bok jest dwa razy dtuzszy od
drugiego. Pole powierzchni catkowitej tego prostopadtodcianu jest réwne 1. Jakie powinny
by¢ wymiary tego prostopadioscianu, aby jego objetos¢ byta najwieksza? Oblicz te najwiek-
sza objetosc.

14
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